Teoreticka ¢ast

1. (a) Napiste definice primitivni funkce a neurc¢itého integralu
(2 body).

(b) Zfromulujte a dokazte vétu o per partes pro neurcity inte-
gral (3 body).

(c) Uvedte piiklad funkce definované na (—1,1), kterd neni
primitivni funkei k zadné funkei na (=1, 1), uvedte priklad
nespojité funkce na R, kted ma primitivni funkci na R.
Zduvodnéte (3 body).

2. (a) Napiste definici Taylorova polynomu (2 body).

(b) Zformulujte véty o Peanové tvaru zbytku a Lagrangeové
tvaru zbytku Taylorova polynomu (3 body).

(c¢) Necht f a g maji v bodé a Taylortv polynom 2. stupné.
M4 Tayloruv polynom 2 stupné i funkce fg? Pokud ano,
jaky ma tvar? Tvrzeni dokazte (3 body).

3. (a) Napiste definici derivace funkce v bodé a definici rostouci
funkce (2 body).

(b) Zformulujte a dokazte vétu o vztahu monotonie a derivace
(stadi dokazat jeden piipad) (3 body).

(c) Existuje funkce f rostouci na R, pro kterou plati f'(0) = 07
Existuje spojita rostouci funkce na R, pro kterou plati, ze
f’ je spojita na R a f'(q) = 0 pro v8echna q € Q7 Tvrzeni
fadné zdivodnéte (3 body).



