
Teoretická £ást

1. (a) Napi²te de�nice primitivní funkce a neur£itého integrálu
(2 body).

(b) Zfromulujte a dokaºte v¥tu o per partes pro neur£itý inte-
grál (3 body).

(c) Uve¤te p°íklad funkce de�nované na (−1, 1), která není
primitivní funkcí k ºádné funkci na (−1, 1), uve¤te p°íklad
nespojité funkce na R, kteá má primitivní funkci na R.
Zd·vodn¥te (3 body).

2. (a) Napi²te de�nici Taylorova polynomu (2 body).

(b) Zformulujte v¥ty o Peanov¥ tvaru zbytku a Lagrangeov¥
tvaru zbytku Taylorova polynomu (3 body).

(c) Nech´ f a g mají v bod¥ a Taylor·v polynom 2. stupn¥.
Má Taylor·v polynom 2 stupn¥ i funkce fg? Pokud ano,
jaký má tvar? Tvrzení dokaºte (3 body).

3. (a) Napi²te de�nici derivace funkce v bod¥ a de�nici rostoucí
funkce (2 body).

(b) Zformulujte a dokaºte v¥tu o vztahu monotonie a derivace
(sta£í dokázat jeden p°ípad) (3 body).

(c) Existuje funkce f rostoucí na R, pro kterou platí f ′(0) = 0?
Existuje spojitá rostoucí funkce na R, pro kterou platí, ºe
f ′ je spojitá na R a f ′(q) = 0 pro v²echna q ∈ Q? Tvrzení
°ádn¥ zd·vodn¥te (3 body).
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